LES CONIQUES

L’EL-LIPSE

Construccio d’una el-lipse donats els focus i la constant:

Cliqueu sobre la paraula construccid 1 observeu finestra que s’obre..

Amb la icona inicialitzaras la construccid del dibuix 1 amb les icones [ e ] 1 [ <X ]

Podras avancar en la construccié de 1’el-lipse.

Construccio

Com heu observat el resultat és el dibuix d’una el-lipse amb parametres lliures els focus ( F=(c,0) 1
F’=(-c,0) ) i la constant de I’el-lipse ( 2a ), com a intersecci6 de circumferéncies centrades en els
focus , 1 tals que la suma dels seus radis sigui igual a la constant.

. Quina relacié compleixen els punts d’interseccio de les circumferéncies que es van
obtenint ?

. En quins punts de I’el-lipse es compleix quer =1’ ?

. Quant valen en el cas anteriorrir’ ?

Aneu variant la mida del parametre c :

. On van apareixent els focus ?

. Que passa si la ¢ es va acostanta a ?

. Que passa si la ¢ es va acostant a zero ?
. Que passa si fem c>a ?

Aneu variant la mida del parametre a 1 responeu a les preguntes :

. Canvien de lloc els focus ?
. Que passa quan a es va fent gran ?
. Isia=c?

Elements caracteristics de I’ellipse

Cliqueu sobre les paraules elements d’una el-lipse 1 observeu la finestra que s’obre

Elements d'una el-lipse

Aneu variant la mida del parametre c :

. On van apareixent els focus ?
. Que passa si la ¢ es va acostant a “a” ?
. Que passa si la ¢ es va acostant a zero ?

. Que passa si fem c>a ?
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. Quina relacié veieu amb el valor de I’excentricitat i I’aplanament de 1’el-lipse

. Que passa amb el valor de I’excentricitat quan la ¢ va canviant des de ¢ finsaa ?
. Quin valor pren I’excentricitat si ¢ = 0?

. Quin valor pren I’excentricitat si ¢ = a?

. Com canvia el semieix menor “b” a mesura que canviem c ?

Aneu variant la mida del parametre a i responeu a les preguntes :

. Canvien de lloc els focus ?

. Que passa quan “a” es va fent gran ?
. Isia=c?

. Quina relacid hi ha entre a, b i c?

Equacio reduida de ’el‘lipse
Cliqueu sobre les paraules equacio reduida el-lipse 1 observeu la finestra que s’obre

2 2
Equacio reduida el lipse: ( X" O() + ( Y~ B) =1
a2 b2

Quan aneu variant els parametres a, b, J i .

. Que li passa a I’el-lipse quan canviem [J i3 ?
. I si el que canviem son els valorsde aib ?

. Com canvia I’equaci6 ?

. A qui son paral-lels els eixos de I’el-lipse?

Propietat de reflexio de ’el-lipse

Cliqueu sobre les paraules propietat de reflexio 1 observeu la finestra que s’obre

Propietat de reflexio : els angles formats pels radis vectors (des dels focus) i la recta tangent
en aquest punt, son iguals

Desplaca el punt D damunt I’el-lipse .

. Com so6n els angles formats pels radis vectors ( FD 1 F’D) amb la recta tangent a
I’el-lipse en aquest punt ?
. En quins punts de I’el-lipse aquest angle és major ? Quant val en aquest cas ?

. En quins punts de I’el-lipse aquest angle €s menor ? Quant val aquest angle si a =b?
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LA HIPERBOLA

Construccio d’una hipérbola donats els focus i la constant

Cliqueu sobre la paraula construccid i observeu finestra que s’obre..

Construccio_:

Amb la icona inicialitzaras la construccid del dibuix 1 amb les icones [ i ] 1 [ <¥] l

Podras avancar en la construccid de la hiperbola

Com heu observat el resultat és el dibuix d’una hipérbola amb parametres lliures els focus ( F=(c,0)
1 F’=(-c,0) ) i la constant de la hipérbola ( 2a ), com a interseccio de circumferéncies centrades en
els focus , i tals que la diferéncia dels seus radis sigui igual a la constant.

. Quina relacié compleixen els punts d’interseccio de les circumferéncies que es van
obtenint ?

. En quins punts de la hipérbola es compleix quer =1’ ?

. Quant valen en el cas anterior rir’ ?

Aneu variant la mida del parametre c :

. On van apareixent els focus ?
. Que passa si la ¢ es va acostant a a ?
. Que passa si fem c<a ?

Aneu variant la mida del parametre a i responeu a les preguntes :

. Canvien de lloc els focus ?
. Que passa quan a es va fent gran ?
. Isia=c?

Elements caracteristics de la hipérbola

Cliqueu sobre les paraules elements d 'una hipérbola i observeu la finestra que s’obre

Elements d'una hiperbola

Aneu variant la mida del parametre c :

. On van apareixent els focus ?

. Que passa si la ¢ es va acostant a “a” ?

. Que passasifemc<a?

. Quina relacid veieu amb el valor de I’excentricitat i ’aplanament de 1’el-lipse

. Que passa amb el valor de I’excentricitat quan la ¢ va canviant des de ¢ finsa a ?
. Quin valor pren I’excentricitat si ¢ = a?

. Com canvia el semieix menor “b” a mesura que canviem c ?

. Quina relacié hi ha entre a,bic ?


http://ioc.xtec.cat/materials/BMA1B1A/BLOC1_MAT_I_2011_12_MARTA/Documents/Q4_GEOMETRIA_ANALITICA_AL_PLA_i_CONIQUES/Elements_caracteristics_d_una_hiperbola.ggb
http://ioc.xtec.cat/materials/BMA1B1A/BLOC1_MAT_I_2011_12_MARTA/Documents/Q4_GEOMETRIA_ANALITICA_AL_PLA_i_CONIQUES/Construccio_Hiperbola.ggb

. Que passa amb les asimptotes quan els focus s’apropen ?

Aneu variant la mida del parametre a i responeu a les preguntes :

. Canvien de lloc els focus ?

. Que passa quan “a” es va fent gran ?

. Isia=c?

. Quina relaci6 hi ha entre a, bic?

. Que li passa a les asimptotes al anar canviant el valor de a ?
. Com s’obté la pendent de les asimptotes ?

Equacio reduida de la hipérbola

Cliqueu sobre les paraules equacio reduida hiperbola i observeu la finestra que s’ obre

(x=a)" _[y-B)

2
=1
a’ b2

Equacio reduida hiperbola :

Quan aneu variant els parametres a, b, [1 i[3.

. Que li passa a la hipérbola quan canviem U i3 ?
. I si el que canviem son els valorsdeaib ?

. Com canvia I’equaci6 ?

. A qui son paral-lels els eixos de la hipérbola ?

Propietat de reflexio de la hipérbola

Cliqueu sobre les paraules propietat de reflexio 1 observeu la finestra que s’obre

Propietat de reflexio : Els raigs provinents d’un dels focus d’una hipérbola es
reflecteixen en qualsevol punt de la hiperbola que és a prop de ’altre
focus, de manera que el raig reflectit sembla provenir de 1’altre focus.

Desplaga el punt A damunt I’el-lipse .

. Com s6n els angles formats pels radis vectors ( FA i F'A) amb la recta tangent a
La hipérbola en aquest punt ?
. En quins punts de la hipérbola aquest angle és major ? Quant val en aquest cas ?
. En quins punts de la hipérbola aquest angle és menor ? Quin seria en el limit el valor

d’aquest angle?
. Fixa’t-hi que es compleix la propietat de reflexié que hem anomenat en el requadre
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LA PARABOLA

Construccio d’una parabola donats els focus i la directriu

Cliqueu sobre la paraula construccid i observeu finestra que s’obre..
Construccio :

Fes variar el valor del radi r.

Fixa’t-hi que els punts P que es van obtenint son el resultat de fer la interseccid entre
circumferéncies centrades en el focus , i rectes paral-leles a la directriu que disten d’aquesta igual
que el radi de les circumferencies.

Veuras que aquests punts van definint la parabola

. Quina relacié compleixen els punts d’interseccio de les circumferéncies que es van
obtenint ?

. Quin ¢és el valor minim que prenr ?

. Tanca la finestra i torna-la a obrir pero ara, abans de canviar els valors de r, canvia el

focus F 1 fes que no estigui damunt I’eix d’abscisses. Veuras que la parabola ja no
esta centrada en I’eix OX.

Elements caracteristics de la parabola

Cliqueu sobre les paraules elements d 'una parabola 1 observeu la finestra que s’obre

Elements d'una parabola

Aneu variant la mida del parametre p :

. Com canvia I’obertura de la parabola respecte aquest parametre ?
. Que passa si la p es va fent gran ?

. Que passa si la p es va acostant a zero ?

. Que passa si p val zero?

. Que passa si fem p negativa ?

Equacio reduida de la parabola

Cliqueu sobre les paraules equacio reduida parabola 1 observeu la finestra que s’obre

Equacio reduida parabola A y? = 2px

2 _
Equacio reduida parabola B: X" =2py
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Quan aneu variant el parametre p :

. Que li passa a la parabola ?

. Que passa entre el focus i la directriu?

. Com canvia I’equaci6 ?

. Quines diferéncies veus quan la p és positiva o negativa ?

Propietat de reflexio de la parabola

Cliqueu sobre les paraules propietat de reflexio 1 observeu la finestra que s’obre

Propietat de reflexio : els raigs provinents del focus d'una parabola es reflecteixen paral-lels
al seu eix de simetria. Inversament, els raigs provinents d'una font
llunyana 1 que son paral-lels a 1'eix de simetria d'una parabola, al
reflectir-se es concentren en el focus

Desplaca el punt R damunt la parabola

. Com son els angles formats pel raig provinents del focus amb la tangent 1 el raig
reflectits amb la tangent ?

. En quins punts de la parabola aquest angles son majors ? Quant valen?

. En quins punts de la parabola aquests angles son menors?

. Fixa’t-hi que es compleix la propietat de reflexié que hem anomenat en el requadre
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