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PUNTS EN EL PLA

• Alineació de punts

• Punt mig d’un segment

• Punt simètric d’un punt respecte d’un altre
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Condició per tal que tres punts 
estiguin alineats

   1 1 2 2 1 1 2 2r p ,r p q p ,q p     

Tres puntos P(p1,p2), Q(q1,q2) y R(r1,r2) 

están alineados si: P

Q

R

      1 1 2 2 1 1 2 2r p ,r p q p , q p      

 

 

1 1 1 1

2 2 2 2

r p q p

r p q p

    


    

1 1

1 1

2 2

2 2

r p

q p

r p

q p

 
   


  

 

1 1 2 2

1 1 2 2

r p r p

q p q p

 


 

R

Q P

P

es a dir si les 
components dels dos 
vectors són proporcionals

PR PQ 
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Punt mig d’un segment

PQ 2PM

Si M(x,y) és el punt mig de dos  P(p1,p2) i 

Q(q1,q2):

M

P

Q

   1 1 2 2 1 2q p ,q p 2 q x,q y    

 

 

1 1 1

2 2 2

q p 2 q x

q p 2 q y

   


   

1 1 1

2 2 2

q p 2q 2x

q p 2q 2y

   


   

1 1 1

2 2 2

2x 2q q p

2y 2q q p

   


   

1 1

2 2

q p
x

2

q p
y

2

 
 


 



1 1 2 2q p q p
M (x,y) ,

2 2

  
   

 

M(x,y) és el punt mig de 

P(p1,p2) y Q(q1,q2):

Amb un 

procediment 
semblant 
podrem trobar 

les coordenades 
dels punts que 

divideixen un 
segment en 
parts iguals
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Simètric d’un punt respecte d’un
altre

  1 2
1 2

x p y p
q ,q ,

2 2

  
  
 

PP' 2PQ

   1 2 1 1 2 2x p ,y p 2 q p ,q p    

Per trobar el simétric P’(x,y) d’un punt 

P(p1,p2) respecte de Q(q1,q2): P

Q

P’

 

 

1 1 1

2 2 2

x p 2 q p

y p 2 q p

   


   

1 1 1

2 2 2

x 2q 2p p

y 2q 2p p

   


   

 1 1 2 2Q(x,y) 2q p ,2q p  

O també:

Q és el punto mig de PP’:

1
1

2
2

x p
q

2

y p
q

2

 
 


 



1 1

2 2

2q x p

2q y p

  


  

1 1

2 2

x 2q p

y 2q p

  


  

1 1

2 2

x 2q p

y 2q p

  


  
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EQUACIONS DE LA RECTA

• EQUACIÓ VECTORIAL

• EQUACIONS PARAMÈTRIQUES

• EQUACIÓ CONTÍNUA

• EQUACIÓ GENERAL, IMPLÍCITA O

CARTESIANA

• EQUACIÓ EXPLÍCITA

• CONDICIÓ DE PARAL·LELISME ENTRE RECTES
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Equacions de la recta(1)
Per determinar una recta r necesitem:

• Un punto de la recta y una 

dirección

• Dos puntos de la recta

A

v

r

r

A

B
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Equació vectorial de la recta

vax 

X(x,y)
v

A(a1,a2)

r

Determinarem l’equació d’una recta r que 

passa pel punt A i té la dirección de v

(vector director de la recta)

a x

     2121 v,va,ay,x 

Sea A el punt de coordenades 

A(a1,a2) i v un vector de 

components (v1,v2)

Nota: Donant valors al paràmetre λ s’obtenen els diferents punts de la recta

EQUACIÓ 

VECTORIAL DE 

LA RECTA

OX OA AX Sea X(x,y) un punt qualsevol de la recta

O



v
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Equacions de la recta r que passa pel
punt A(a1,a2) i té vector director v=(v1,v2)

     2121 v,va,ay,x 

        1 2 1 2x,y a ,a v , v

       1 1 2 2x,y a v ,a v

   


   

1 1

2 2

x a v

y a v

 
  




  


1

1

2

2

x a

v

y a

v

 
1 2

1 2

x a y a

v v

   2 1 1 2 1 2v x v y v a a v 0
2

1

1 2 1 2

v a

v b

v a a v c



 

 

ax by c 0  

Donada l’equació vectorial de la recta r:

Multipliquem:

Sumem:

Igualem components:

EQUACIONS PARAMÈTRIQUES 

DE LA RECTA

Aïllem el 

paràmetre i 

igualem:

EQUACIÓ CONTÍNUA DE LA RECTA

Multiplicant i passant tot al primer membre de la igualtat:

Si anomenem:

Obtindrem: EQUACIÓ GENERAL DE LA RECTA
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Equacions de la recta r que passa pel punt
A(2,-3) i té vector director v=(5,-1)

     x,y 2, 3 5 ,    

   x,y 2 5 , 3    

x 2 5

y 3

  


   

x 2

5

y 3

1

 
  


  

 

x 2 y 3

5 1

 




x 5y 2 15 0    

x 5y 13 0  

Equació vectorial de la recta r:

Multipliquem:

Sumem:

Igualem components:

EQUACIONS PARAMÈTRIQUES 

DE LA RECTA

Aïllem el 

paràmetre i 

igualem:

EQUACIÓ CONTÍNUA DE LA RECTA

Multiplicant i passant tot al primer membre de la igualtat:

Tenim: EQUACIÓ GENERAL DE LA RECTA

     x,y 2, 3 5, 1    
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Equacions de la recta r que passa pel
punt A(a1,a2) i  vector director v=(v1,v2)

     2121 v,va,ay,x 

   


   

1 1

2 2

x a v

y a v

 
1 2

1 2

x a y a

v v

   2

1 2

1

v a
v v ,v b,a

v b

 
  

  

ax by c 0  

Equació vectorial :

Como

Equacions paramètriques :

Equació contínua :

Equació general, cartesiana o implícita :
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Equacions de la recta que passa
per dos punts.

Equació de r que passa pels punts A(a1,a2) y B(b1,b2)

 
1 2

1 2

x a y a

v v

Substituint en l’equació contínua de la recta r:

EQUACIÓ DE LA RECTA QUE 

PASSA PER DOS PUNTS

El seu vector director pot ser

 r 1 1 2 2v AB b a ,b a   

1 2

1 1 2 2

x a y a

b a b a

 


 

A(a1,a2)

B(b1,b2)

r

A(a1,a2)B(b1,b2)

P(x,y)

P(x,y)
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CONDICIÓ DE PARAL·LELISME 
ENTRE RECTES

r

svr

vs

Si dues rectes r i s són paralel·les, també 

ho són els seus vectores directors:

r sr // s v // v  r sv v  

Donats vr i vs els vectors directors de dues rectes r i s paral·leles.

(Les seves 

components seran 

proporcionals) r r1 r2v v ,v

 s s1 s2v v ,v

   r1 r2 s1 s2v ,v v ,v   

    r1 s1

r1 r2 s1 s2

r2 s2

v v
v ,v v , v

v v

 
     

 

r1 r2

s1 s2

v v

v v
 
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r

svr

vs

r sr // s v // v 

Siguin dues rectes r i s 

donades de diferents

formes:

 r r1 r2v v ,v

 s s1 s2v v ,v

CONDICIÓ DE PARAL·LELISME ENTRE RECTES

Seran
paral·leles si:

E
Q
U
A
C
I
Ó

vectorial

paramè-

triques

contínua

general

r1 r2

s1 s2

v v

v v


     

     

1 2 r1 r2

1 2 s1 s2

r x,y a ,a v ,v

s x,y b ,b v ,v

   

   

1 s11 r1

2 r2 2 s2

x b vx a v
r s

y a v y b v

     
  

      

1 2 1 2

r1 r2 s1 s2

x a y a x b y b
r s

v v v v

   
   

r A x By C 0 s A 'x B'y C' 0       
A B

A ' B'


A B C

A ' B' C'
 

Coincidiran si 

es compleix:

   

   

r1 r2

s1 s2

v ,v B,A

v ,v B',A '

 

 
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Equació explícita d’una recta.
Pendent d’una recta

Si en l’equació general 

de la recta r, aïllem y:

r A x By C 0   

A C
y x

B B
  

   r 1 2v v ,v B,A  

r

A C
m n

B B
   

Podem escriure:

y mx n L’equació explícita

de la recta serà:

m ens indica el pendent de la recta i

n l’ordenada en l’origen  
(Para x=0, y=n)

Arv

-B

α

m

1
m

1

m

1

n

m
v

v

B

A
αtg

1

2 



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Equació punt-pendent.
Pendents de dues rectes paral·leles o perpendiculars.

Per trobar l’equació punto-pendentd’una recta r, coneguts el 

seu pendent m i un punt P(x0,y0)

y = m x + n

Falta trobar n  ( m ya ho sabem)

Escrivim l’equación explícita:

y0 = m x0 + nLa recta ha de passar per P(x0,y0)

Restem les dues expressions: y - y0 = m (x - x0 )

Per trobar el pendent d’una recta 

coneguts dos dels seus punts:

P1(x1,y1)

P2(x2,y2)

x2-x1

y2-y1

2 1

2 1

y y
m tg

x x


  


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Condición de paral·lelisme
i perpendicularitat entre rectes

Vector 

director
Seran
paral·leles si:

Seran
perpendiculars si:

E
Q
U
A
C
I
Ó

r y=mx+n

s y=m’x+n’

r Ax+By+C=0

s A’x+B’y+C’=0

A B

A ' B'


y=mx+n mx-y+n=0 rv (1,m)Donada l’equació

d’una recta r:

rv (1,m)

sv (1,m')

rv ( B,A) 

sv ( B',A ') 

1
m'

m
 

Relació entre els pendents de 

dues rectes perpendiculars

m m' 1 mm' 0 

AA ' BB' 0 


