SOLUCIONS LIMITS | CONTINUITAT

049 | Calcula aquests limits:

@00

2 — 2 3 2x2 41
Q) lim |21 4 3—x b) lim X . +
X—s—00 X X+2 X ——c X2 —2X 2x —4
2 2
a) lim X+ ] + 3o X — 00— 00
X—s—® X X+ 2
, 5x2 41 3—x? A 4+ 10x% + 4x 42
lim + = l|im -
X0 X X+ 2 X0 X 4 2x
3 2
b) lim X — 2X A ] — 00— 00
x——w| x% _ Jx 2x — 4
. x> 2x% 41 . —X
lim — = |lim ———=0
x——=| x? Dy 2x —4 x——w Jxd _ Ax

050 | Troba els resultats de:

@O0
J—3x + 6x? 2x% 4+ 5x3 —2x?
a) lim b) lim \/

X—s—c0 x? +2 X—s—a 3x —1

N =3x 4 6x°
lim

J2x* +5x% — 22

a) =0 b) lim - _»
pra—) X2 + P X —® X —1
051 | Determina.
@8
2 —A 4 . 2
a) Ilm—x+ b) lim ——=
xX—=0 X xX—2 X—2
a) |‘|m2_— “)(—'_4_>E
¥—=0 X O
|]mﬂ_ lim =X — |‘|m_—1_ _i
X—0 X x—>OX(2+ IIX+4) X—>O2_|_ {X+4 4
b) limYX —v2 O
X=2 o X —2 0
N X =2 , X —2 1 V2
lim—=1im - _

1
=2 x =2 =2 )(Wx +42) U +N2 242 4



056 | Determina aquests limits i, si cal, calcula’n els limits laterals:

oo

2
a) lim X +6 ¢) lim
Xx=2 ¥ 9 X¥—d
b) lim d) lim———
Xx—3 9—X2 x—=1 x —2X+1
2 2
a) IimX 10 |imX+6:—oo IimX +6:—|—oo
X=2 ¥ — 0 x—2" x=27 X — 2
3 ) )
b) lim — = lim = +o0 lim =~
=39 — x 0 x=3 § — x? x—3 9 — x?
2
c) i X+ X %ﬁ lim — 4w lim u:—oo
=4 8 — 2x 0 x4 x—=47 8 — 2x
. 4 — 2x 2 ) . 4 — 2x
d lim——-== |m— =4 lim ———M =
=1 x2 — Dx 41 0  x=r x? —2x+1 = x?2 — x4 1
058 | Donada la funcio f(x) definida a trossos, troba els limits:
280
2x +1 si x < —2
f(x) = si—2<x<3
X —1
x* +6x—32 six>3
a) lim f(x) q lim f(x) lim f(x) g) lim f(x)
X—s—0o X——2" X——=2 x—37%
b) lim f(x) d) lim f(x) f) lim f(x) h) lim f(x)
X4 x—=2% x—3" X—3
a) lim f(x) = —o0 d) lim f(x)=-3 g) lim f(x) = -5
X—>—00 X——=27 X—37
b) lim f(x) = 4o e) lim f(x) = —3 h) lim f(x) no existeix.
¥— 420 Xx—=-2 X—=3
c lim f(x)= -3 f) lim r‘()():2

X——2"

X—=3 2

+ o0



059 | Calcula els limits laterals i el limit seglient:
[ ReXe

. X} —x—6
lim
x=3 x2 _6x+4+9
lim X —x=6 %E
x=3 x2 — x4+ 9 0
. x*—=x—6 C(x=3)(x+2) X+ 2
lim = |im = |lim —
x—3 X2—6X+9 x—3 (X—3)2 x—3 X_B
xt —x—6
Iim_ 2 =T X2 —x—6
x=3" X° — 6Xx +9 —>||m = 4o
i X —=x—6 =3 x? — 6x 49
|m_ P = 4o
x=37 X° — 6x 49




060

e

Resol aquests limits:

(2x —3)(x + 3)

a) lim

x==3 (x+1)(x 4+ 3)

2x* —9% + 10

b) lim +

x=2 3x2 _Tx 42

. 33 4+12x*—x—4
¢ lim

x==4 x3 4 7x? +14x + 8

a) fim X343 |
= (DX +3)
lim (2x — 3)(x + 3)
x==3 (X +1)(x + 3)

2x* — 9x +10 0

X¥——3 X+‘] o 2

x® —9x? +15x + 25

d) lim
x=5 x3 _G5x2 4 2x —10
, 2x° —11x + 14
e) lim
=2 4x* —16x + 16
3 2_ _
£ lim X+ X x —1
x==1 x? 4 2x* 4 x
o
0
2x=3 9

b) lim - —
x=2 3x? — Tx + 2 0
2 = 9% 410 . (x—=2)(2x—=5) 2x =5 1
lim = |lim = lim = ——
x=2 3x? — Tx 42 =2 (x=2)3x—=1) x=2 3x—1 5
3+ 12X —x—4 0
¢ lim -
x4 x4 7x? 4+ 14X+ 8 0
im 34 12x4—x— 4 . (x+4)3x*=1)
x=o=4 x4 Tx* 4 14x 4 8 X—>4(x+4)(x+3x+2)
3x2 —1 47
= lim ———
x—=-4 yx? +3x+2 6
xXT = 9x? 4 15x + 25 0
d) lim —_ —
x=5 x3 — 5x? 4 2x —10 0
XP—=9x* 4+ 15x 4+ 25  (x=5)x*—4x—=5) . x?—4x =5
lim = lim = lim
x=5 x> _5x?4 2x —10 =5 (x =5)(x*+ 2) x=5  xi4 D
o 2xXP=11x+14 0
e) lim - —
x=2 4x* —16x + 16 0
im 2x7 =1x 414 i XX =7 X7 3
=2 4x* —16x +16 =2 (x—2)(4x—8) =24x—38 0
2 —=11x+14 o 2x* =11x+14
lim = 4w lim = —

x=2 4x? — 16X + 16

X xt —x—1
f) lim
x==1 x4 x4 x

X xt—x—=1
lim

x==1 x* 4+ 2x* + x

= |lim

%_

0

2 —_— —_—
(x+ 1) (x 1):“mx _5
x——1 X(X + ‘])2 x==1 ¥



061 | Donada la funcio:

@OC

2x% +3x —2
fix) = .
X°—4
determina els limits seglients:
a) Iirp f(x) b) lim f(x) c) Ilim f(x) d) lim f(x)
X—=4 = x—1 X—s— XN——2
a) lim f(x) =2
X—t
b) limf(x) =—1
x—1
Q lim f(x)=2
d) lim f(x) — o
i — O
. 2xX* +3x =2 o x4+2)2x=1) 2X—1 5
lim = lim = | =
x—om2 o x2 4 =2 (x4 2)(x—2) =2 x—2 4
062 | Troba el limit de la funcio quan x tendeix a O i quan x tendeix a 3.
Jole
4
f(x) — Xi
x® — 3x?
Especifica el valor dels limits laterals, si cal.
4 4 2
lim - — lim = lim =0
x—0 X3 _ 3X2 0 x—0 X3 3X2 x—=0 ¥y 3
4 81
lim — —
x=3 x3 — 3x? 0
4
im ———— =~ 4
o3 X = 3X — No existeix lim —=——.
x* x=3 x3 — 3x?



076

200

Y A

Fixa't en la grafica de la funcié

i determina aquests limits:

lim f(x) lim f(x) lim f(x)
x—0" x—0t Xx—0
lim f(x) lim f(x) lim f(x)
X—2 X—3 X—=2

Estudia la continuitat

de la funcio (x).

lim f(x) =2 lim f(x) =2
X—0" X—=07
Iin; f(x)=3 lim f(x) = 3,5
¥—s2 x—3

La funcié és continua a excepcié de x = 2, ja que no existeix f(2).

lim f(x) = 2
¥—0
limf(x) =3
¥—2

=Y



077 | Completa la taula per a aquesta funcié:
(o} Te}
2 — —_—
Flx) = X 2x —3
X—3

Comprova que el limit, quan x tendeix a 3, és: lim f(x) = 4

Xx—3
Quant val f(3)? Fes una representacié de la funcio.
Quina diferéncia hi ha entre les grafiques de f(x) idey = x+ 17

X 25 29 | 2,999 | 3,001 | 3,01 3,1 35
f(x) 3,5 39 3,999 | 4001 | 4,07 4,1 4,5

No existeix f(3).
YA

=Y

La grafica de f(x) coincideix amb la graficade larectay =x + 1,
excepte en el punt x = 3.

|
078 | Dibuixa una funcié que sigui continua, excepte a x = —1, que tingui un salt infinit
®®° 1ique tingui un salt finit a x = 3.

Resposta oberta.

Y A

[

=Y




079

[“Xele]

080

e®e0

Dibuixa una funcié que tingui com a domini [0, 4+o), i que presenti un punt
de discontinuitat evitable a x = 4.

Resposta oberta.
Y A

Determina els punts de discontinuitat de les funcions segiients:

1 X+ 2
a) y= e) y=—;
X+ 3 X" —=7x+12
X+2
b) y=——""— f) y=vx—5
X —Xx+12

) y=+4+x g y=vx*—2x—38
d) y=v4—-3x —x? h) y=+vx>—2x+8

a) Domf=R —{=3}
1

lim - —
¥——3 X _+_ 3 O
. 1
lim 3 = —w
—=—3 X
o 7: — No existeix lim f(x),i x= —3 és un punt
: X——3
lim- =+ de discontinuitat inevitable de salt infinit.
x——3* X + 3

b) Dom f= R — No hiha punts de discontinuitat.
) Dom f= [—4, +o) — No hiha punts de discontinuitat.
d) Dom f=[—4, 1] — No hi ha punts de discontinuitat.

e) Domf=R —{3,4}

) X+ 2 5
lim ———
=3 x? — Tx 412 0

) 2
lim X+ =+

x—37 X2 — 7X 12 . N . .
’ + — No existeix lim f(x), i x = 3 ésun punt
X+ 2 X—3

o 2 — Ix+ 12 de discontinuitat inevitable de salt infinit.




, X+ 2 6
lim - —
x=4 x? _ Tx 412 0

. X+ 2
lim = —

X—4 2 -
X /x 412 — No existeix lim f(x), i x = 4 és un punt

X+ 2 x—4

Iim_ > =+ de discontinuitat inevitable de salt infinit.
x=47 X° — 7x+12

f) Dom =[5, +) — No hiha punts de discontinuitat.
g) Dom f=(—o0, —2] U [4, +2) — No hi ha punts de discontinuitat.
h) Dom f=[R — No hi ha punts de discontinuitat.

081 | Estudia la continuitat de les funcions a x = 3. Si presenten discontinuitat, determina
o] e . . . . e
de quin tipus de discontinuitat es tracta:

[x +3 si x <3 [ 12 .
si x <3
a) f(x)=16 si x =3 d) f(x)={x—-3
x? —2x +3 si x>3 X—15 six>3
121 Sl x<3 [ X+ six=3
X_
b) f(X)—*6 G x— 3 e) fx)=14x—1 |
X—2 si x >3 —2 SIX=3
In (x —2) si x <3
c) f(x)=1-2 Si X =
sin(x —3) si x >3
a) f3)=6
lim f(x) = lm(x4+3)=6
e e — limf(x) =6
lim f(x) = lim (x* —=2x+3) =6 x—3
X—37 X¥—37
Com que f(3) = lim f(x), la funcié és continua en x = 3.
X—3
b) f(3)=6
lim f(x) = lim 12 =6
X—F x=3" X — 1 — No existeix lim f(x), i la funcié no és continua
. T o . ¥—3
X|I_)FT3'1_ flx) = XILrT;_ (x—=2)=1 enx =3,

Es tracta d'un punt de discontinuitat inevitable de salt finit,

o f(3)=-2
im f(x) = lim (In(x —2))=0
insl el — limf(x)=0
||m_ f(x) = ||m_ sin(x —3)=10 x—3

Com que f(3) # lim f(x), la funcié no és continua en x = 3.

¥—3

Es tracta d'un punt de discontinuitat evitable.



d) f3)=-12

) ) 12

lim f(x) = lim ——

x—3" x—3- X —3 — No existeix lim f(x), i la funcié no és
lim f(x) = lim (x —15) = —12 ) =3

X—3* X3 continua en x = 3.

Es tracta d'un punt de discontinuitat inevitable de salt infinit.

f3)=-2
lim f(x) = lim X+ =2
¥—3 X3 X_‘]

Com que f(3) # lim f(x), la funcié no és continua en x = 3.

X—3

Es tracta d'un punt de discontinuitat evitable.

082 | Quinvalor ha de prendre a perque les funcions siguin continues?

oeo

3

si x < —2 tg -7 sixg_z

a) fx)={Xt1 g f=1" 2

a Si X = =2

log (ax +7) six>—2
|—2X —7  six>-2 9 >

[0 si x < =2
lax — 2 si x > —2
f(=2)=a
lim f(x)= lim & = -3
PRNIES X X 41 — Jlim f(x) = -3
lim f(x) = lim (=2x —7) = —3 o
X——27 X——27

La funcio és continua sif(—2) = lim f(x) - a= —3.

X—==2
]
f(=2)=2"=—
8
lim f(x)= lim 2! 1
X—a=2" X—s=1" 8
im f(x)= lim (ax —2)=—-2a—-2
X——27 X¥——27
. ] 17
= 3Jlimfx)si—=—20—-2—>d= ———
X2 8 16
f(=2)=1
lim (X)) = lim tg—~ =1
Xx——2 X2 X
lim f(x) = lim log (ax +7)=log(—2a+7)
X——27 X¥——27

— Jlim f(x) si 1=log (—2a +7) —>a:_%

¥—s—=2



083 | Raona sila funcio segient és continuaax=3iax=0.
[oX 18]

2* —1 six>3
y =

£+3 six<3
X

f3)=7

lim f(x) = lim E+3:7

x—3 x—=3 X — 3 1im f(X)

lim () = lim (2 =1) =7 A

Xx—37 X—37

Comque f(3) = |'Im?f(X), la funcié és continua en x = 3.
X—2

No existeix f(0).

lim f(x) = lim [£+ 3] = —00

x—0" =0l X

_ _ 12 X—0
lim f(x) = lim |[—+ 3]:+00 continua en x = 0.

x—07 x¥—07

X

Es tracta d'un punt de discontinuitat inevitable de salt infinit.

085 | Investiga si aquestes funcions son continues:

90

[log(x +7) six<3
5 .
si Xx >3
LX+2
,/3X+5 si x < —1
b) fx)=1{" 2 .
0 si x = —1
[ X + 1 si x > —1
5 .
> x sl x <1
o fx)=14°"
) 100 5 six=1
(2 41 si x> 1

— No existeix lim f(x), i la funcié no és



a)

Six< 3:f(x)=log (x +7) — Dom f= (-7, 3) — No hi ha punts
de discontinuitat.

Six=3:f3)=1

lim f(x) = lim (Iog (x + 7)) =1

HB o 5 — Jlimf(x) =1
lim f(x) = lim = X—3

¥—s37 ¥—s37 X—l— Pl

Com que f(3) = lim f(x), la funcié és continua en x = 3.

X—3

Six> 3:f(x) = — Dom f= (3, +%) — No hi ha punts

X+ 2
de discontinuitat.

La funcié és continua en (-7, 4-00).

3x+5
2

Six < —1:f(x) =

— Domf= [—% — 1] — No hi ha punts

de discontinuitat.
Six=—=1:f(=1) =1

) . 3x+5 No existeix lim f(x), ila funcio no és
lim f(x)= lim 5 =] PR
¥——1" I —

_ _ continua en x = —1. Es tracta d'un punt
lim f(x) = lim (x+1)=0 de discontinuitat inevitable de salt finit.

¥——T17 H—=—17

Six>—=1:f(x) =x+1—Domf= (=1, +9) — No hi ha punts
de discontinuitat.

La funcié és continua en

5
- 1] U (—1, +).
3

q Six<1:f(x)= ; ° — Dom f= (—o0, 1) = No hi ha punts de discontinuitat.
— X
Six=1:f(1)=5
lim f(x) = lim =5
X1 x=T 2 — X — 3limf(x) =5
lim () = lim (2" 41) =5 !
X—1" x—17

Comquef(l) = ||‘m1f(x), la funci6 és continua en x = 1.

Six>1:f(x) =2"""+1— Domf=(1,49) — No hi ha punts de discontinuitat.

La funcio és continua en R.



086 | Estudia la continuitat de la funcié segtent:
[oX= N8}

log (t +7) sit<3
2 sit=3

R sit>3
7—t

Si presenta punts de discontinuitat, estudia el limit quan t hi tendeix i determina
quins tipus de discontinuitats sén.

Sit<3:g(x)=log (t+7) — Dom f=(—7,3) — No hi ha punts de discontinuitat.

Sit=3:g(3) =2
lim g(t) = limlog (t +7) =1
[—3" {—3
— limg(t) =1
lim g(t) = lim 4 1 (=3

t—37 t—3° / —t

Comque g(3) = |ﬁ‘|m3 g(1), la funcioé és continuaen t = 3.

Sit>3:g(t) = —— — Dom f= (3, +) — 7}
7t

. : 4
lim g(t) = lim —— = 4

=T -7 7 ;I — No existeixlim g(t) ila funcié no és
i — i —_ = —C0 . =
|Lm g(t) l@ 7t continuaent=/.

Es tracta d'un punt de discontinuitat inevitable de salt infinit.

La funcié és continua en (=7, 7) U (7, +00).

087 | Estudia la continuitat d'aquestes funcions:
00

a) y=[x] (Partenteradex) Q) Y= [x* —1]
b) y=— 4 y=—1—
[x* =1

a) Lafuncio és continua llevat en els nombres enters.

lim f(x) =a—1
SSaeZ — 71 — No existeix lim f(x).
||m_ f(x)=a x—=a

Tots els nombres enters sén punts de discontinuitat inevitable de salt finit,

o f(x):{_] six <0

1 st x>0
No existeix f(0).
lim f(x) = —1
=0 — No existeix lim f(x), i la funcié no és continua en x = 0.
lim f(x) =1 x>0
¥—07

Es tracta d'un punt de discontinuitat inevitable de salt finit.
La funcioé és continua en R — {0}.



x? —1 six<—=1o0si x>1
f)=41" | ,
—x- 41 si—1<x<1]

Six=—1:f(=1)=0

lim f(x)= lim (x> =1)=0
=T =t — |lim f(x) =0
lim f(xX)= Iim (=x* +1)=0 K1
¥——T1" ¥—==17
Com que f(—1) = lim f(x), la funcié és continuaen x = —1.
¥—=—1
Six=1:f(1)=0

lim f(x) = lim(=x* +1)=0
X—1" X—=1"

= |limf(x) =0

lim f(x) = lim (x* =1)=0 X1
x—17 x—17
Com que f(1) =lim f(x), la funcié és continua en x = 1.

x—1

La funcio és continua en R.

> Six<=1os x>1

f)=1"% N
: Si—1<x <1

—x =1
No existeix f(—1).
lim f(x)= lim 21 — 4w
X1 =T X —1] . . ,

| —s La funcio no és continua en x = —1.

lim f(x) = lim ——— =+
¥—s—17 x——T" —X° 4]

Es un punt de discontinuitat inevitable de salt infinit.
No existeix 7(1).

i 09 = lim — 1 = 10

X1 =T =X ] — Lafuncio no és continuaenx = —1.
lim f(x) = lim =+

x—1" x=T X ]

Es un punt de discontinuitat inevitable de salt infinit.
La funcio és continuaen R — {—1, 1},



088

oo

Observa la grafica de la funcio

i determina els limits que s'indiquen:

a) lim f(x)

X——00

b) lim f(x)

X—4fo0

¢ lim f(x)

X—=2

d) lim f(x)

x——1

a) lim f(x) =400

¥ —m

b) lim f(x) =0

X—+=

Y&

Q) lim f(x) no existeix.

H—s—2

d) lim f(x) no existeix.

X——1

=Y



071

2090

Determina totes les asimptotes de les funcions i situa-hi les branques infinites:

2—6x 3
a) flx)= d) f(x) =
X+3 x—1
3x? 4 2x x3
b) f(x) = ——— e) f(X) =————
X +1 x? —5x+6
4x° X
o flx)= fy fx) = ———
X—5 X+ x+1
. 2—6X 20
a) lim - —
X——3 X_l_ 3 0
. 2—6x
||m_ ; =—w
— ; +6 — La funcio té una asimptota vertical en x = —3.
lim =25 — 4o
¥——37 X—I— 3
Per I'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a —oo,i per la dreta, a +oo.
. 2—6X L , .
lim = —6 — La funci¢ té una asimptota horitzontal: y = —6.
X—fw x| 3

Six=1.000, f(x) > —6, i quan x tendeix a +oo la funcié esta
per sobre de I'asimptota.

Six=—1.000— f(x) < —6,iquan x tendeix a —oo la funcio
esta per sota de |'asimptota.

Com que té una asimptota horitzontal, la funcié no té asimptota obliqua.

| 3x? + 2x 1
x——1 X +'| O
| 3 +2x
i X41 L , .
1 , T — La funcio¢ té una asimptota vertical en x = —1.
. 3X° 4 2x
lim ——————— =4
¥—s—17 X+
Per I'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a —oo, i per la dreta, a +ow.
o 3x% 4 2x y . ,
lim I + o0 — La funcié no té asimptota horitzontal.
X—s 4@ X_|_'|
2
im T 22X g
X—= 4oy ¥—= 4w Xz + X
332 4 2x — La funcié té una asimptota
lim |/ = _ 3¢v|= |Iim —— obliqua:y = 3x —1.
X—s 4o X_|_‘| X—s 40 X_l_]

Six=1.000,f(x) — 3x+ 1> 0,iquan x tendeix a +o0 la funcio esta
per sobre de ['asimptota.

Six=—1.000, f(x) — 3x+ 1 < 0,iquan x tendeix a —oe la funcio
esta per sota de |'asimptota.



4x° 500

a lim —
x—5 y — 5 O
o 4x?
lim =—w
x—5 X —5 Lo . .
, — La funcié té una asimptota vertical en x = 5.
, 4x
lim =+
¥—57 X—5

Per I'esquerra, la branca infinita de la funcio tendeix a —oo, i per la dreta, a +oe.
3

lim - = 4o — La funcié no té asimptota horitzontal.
X— 4o X —
. 4x° > L .
lim ————— =4 — La funcio no té asimptota obliqua.
x—=+w y? _ Gy
3 3
d) lim - =

= — 00
=t X —1 R . .
; — La funcié té una asimptota verticalen x= 1.
lim =4
=17 X —

Per l'esquerra, la branca infinita de la funcio tendeix a —oo, i per la dreta, a +oo.

lim

T 0 — La funcio té una asimptota horitzontal: y = 0.
X— 4 X —

Six=1.000,f(x) > 0,iquan x tendeix a +oo la funcié esta
per sobre de |'asimptota.

Six=—1.000, f(x) < 0,iquan x tendeix a —oo la funcié
esta per sota de |'asimptota.
Com que té una asimptota horitzontal, la funcié no té asimptota obliqua.
. X° 8
e Im——m—m7 8 ¥ — — —
=2 x? — 5x 4+ 6 0

3

— La funcié té una asimptota vertical en x = 2.

Per l'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a +oo, i per la dreta, a —oe.
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. X L . .
lim ————— =+ — Lafuncio no té asimptota horitzontal.
x=4e )t — 5x 46

() . X*
lim ——= | —— =1
X 4m  x x—=+o x? Ly 1L fyx s
) 6 — Lafuncié té una
im — X 2T . asimptota obliqua:
¥—s +@ X2—5X+6 X—>+“’X2—5X+6 y:X+5

Six=1.000,f(x) —x —5>0,iquan x tendeix a +oe la funci¢ esta
per sobre de |'asimptota.

Six=—1.000,f(x) —x —5 <0,y cuando x tiende a —o la funcio

esta per sota de I'asimptota.
x=3 X* —5X + 6

! — La funcio té una asimptota vertical en x = 3.

) X
lim

—:+OO
x=3 X — 5X + 6

Per l'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a —oo, i per la dreta, a 4.
f) Dom f= R — Lafuncié no té asimptota vertical.

. X o ; .
lim ———=0-1la funcié té una asimptota horitzontal: y = 0.
X= ot x4+ X A1

Six=1.000, f(x) > 0,iquan x tendeix a +oe la funcio esta
per sobre de I'asimptota.

Six= —1.000, f(x) < 0,iquan x tendeix a —oc la funcio
esta per sota de l'asimptota.

Com que té una asimptota horitzontal, la funcié no té asimptota obliqua.
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Determina totes les branques infinites i les asimptotes de les funcions, i també

la posicié que tenen entre si:

3 —
2x? — 5x°
3 —_—
2x? —8
3
O flx) = X —x+1
2x* 4+ 8
3 —_—
2x + 8

a) Domf=R— {O, %}

— La funcioé té una asimptota vertical en x = 0.

Xt = Tx+1 1
||m— —
x=0 Jx? — 5x3 0

3 —
x—07 2X2 —_ 5)(3

3 —
lim X = 7x+1 =4

x=0" 2x? — 5x?

Les dues branques infinites de la funcié tendeixen a 4.

lim

x> — Tx+1
H

—1,736

2 3
X_)% 2x° — 5x

X = Tx 41

lim ———

L2 2x* = 5x°
5

X = Tx+1

lim ———

27 Jx? — 5x3

0

+oo

s . , 2
+ — Lafuncio té una asimptota vertical en x = —.
5

Per I'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a —oo,
i per la dreta tendeix a +-oe.




X = Tx 41 1 o . . 1
im ——————— = —— — Lafuncio té una asimptota horitzontal: y = ——.
x=+ D x? — Ex? 5

1
Six = 1.000, f(x) < = i quan x tendeix a oo la funcio esta

per sota de I'asimptota.

1
Six = —1.000, f(x) > By i quan x tendeix a —oe la funcio
esta per sobre de I'asimptota.

Com que té una asimptota horitzontal, la funcié no té asimptota obliqua.

Domf=R —{—2,2}
x> — Tx+1 7
A N

x=-2 )x* -8 0
Xt = IxX+ ]
im ——————=+®
o 20 =8 — La funcio té una asimptota vertical en x = —2.
3
Xt = TIx 4+
im =————— = —

=2 2x* —8

Per l'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a 4-oo,
i per la dreta tendeix a —oeo.

X = TIx 41 -5
lim -

X—2 2X2 —8 O

X =X+

lim 22—; = 4o

e , X — La funcié té una asimptota vertical en x = 2.
im X —7x+1 -

X¥—27 2)(2 —8

Per l'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a 40,
i per la dreta tendeix a —oo.
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X =Tx+1 > N :
lim —————— = 4% — Lafuncié no té asimptota horitzontal.
x—+e  Jx2 _§

3
lim 1 _ i =X _ 1 La funcio té una
ot X xs+e 20 —BX 2 _, asimptota obliqua:
P - - 1
lim X—W—ix = lim 73X+1:O y =—X.
xote| 2x% — 8 2 x>t 2% — 8 2

Si x = 1.000, f(x) — ix < 0, iquan x tendeix a +o0 la funcié esta
2

per sota de I'asimptota.

Si x = —1.000, f(x)— iX > 0,1 quan x tendeix a —oo la funcio
2

esta per sobre de I'asimptota.

Dom f= R — La funcié no té asimptota vertical.

X = X+
lim X = Axwl_ +00 — La funcié no té asimptota horitzontal.
=t 2x? 48
3
lim ) _ im /X1 _ 1 La funcio té una
o X xode Ox3 4 8x 2 _, asimptota obliqua:
3 _ - 1
x=4e| - 2x* 48 2 x=4w 2x* 4+ 8 2

1
Si x = 1.000, f(x) — ;X < 0,iquan x tendeix a 4o la funcié esta

per sota de I'asimptota.

1
Si x = —1.000, f(x) — ;X > 0, iquan x tendeix a —oe la funcio
esta per sobre de I'asimptota.

Domf=R —{—4}
X — 7x 41 —35
%

lim
x==4  J)x 48 0
, Y/ 1
||m_%: + 00
= . X — La funcio té una asimptota vertical en x = —4.
X =7x4+1
im ——————— = —w
x—=—4" 22X+ 8

Per I'esquerra, la branca infinita de la funcié tendeix a 4+, i per la dreta
tendeix a —oo.

X = Tx 41 iy . ,
lim ———————— = + 00 — La funcié no té asimptota horitzontal.
x=+e x4+ 8
) X = TIx 1
lim — = lim ——————— = +o — La funcié no té asimptota obliqua.

X=X x=+o Jx? 4 8x



