EXERCICI 27 Discuteix i resol

a) x—y— z=k l (1 1 1 | & la (1 -1 1
x—y+2z=1 1 -1 2 |1|—> 2a-1a 0 0 3 1-k
2+ y+ kz=10 [ 2 1 kB 10 Ja-2-1a 0 3 k+2 2k
Sistema compatible determinai per a tot &

Solucions: a partir del sistema escalonat obtingut

k2+k+1
x=k+y+z - x = 3
xX—y—z=k 1—k
T R
3y+ (k+2)z=-2k
y+et2) —2k — (k + 2)z k? — 5k — 2
— - o ————
Y 3 Y 9

d) 3x+ 2y + az:ill '3 2 a |1 3a 11 -1 | 1
Sx+3V+3z=2 5 3 3 |2 —- 2a 5 3 3 2] —
x+ y— z=1 l 1 1-111 . 3 2 a 1

la 11 - 1 la 11 - 1!
— Z2a-5-1a o -2 8 3| <+ 2a n -2 8 -3
3a-3-1a 0 -1 a+3| -2 —2-3a+2a 0 0 2-2al 1
2-2a=10) — ga=1
*5Si g=1 -—= Sistema incompeatible
*5i da=1 -+ Sistema compatible determinat
Solucions:
1—y+ a4
x=1—-y+z > x =
L, = 2—2a
xty-z=1 3+ 8z 7-3a
—2y+8Z=—3—) y = - y =
(2-2a)z=1 2 22
- z =




EXERCICI 27 Discuteix i resol

a)—=x+my+ z= 2 -1 m 1 2 3 1 0 3
x— y+2z= 0 2 -1 2 ] — 2a 2 -1 2
—X —3z=-2 -1 0 -3 | =2 la -1 m 1
1a 1 3 2 1a 1 () 3
— Za-2-1la 0 -1 — —4 | == Za ] 1 -4
Ja+la 0 m 4 4 3a+2a 0 m—1 0
=51 m=1 — Sistema compatible indeterminat
- +32=2 x=2-3z
- z=A
Solucions: (2 —3h, 4 — 40, L)
*Si m=1 — Sistema compatible determinat
x +3z=2 | y=0
y+4z=4 z=1 Solucio: (=1,0, 1)
(m—1)y =0 | x=2-3z=-1
b) x+ y+ z=0] (1 1 1|0 la 11 1]0
3x+2y+az=5 1 |3 2 a | 5| - 3 21 1|3 —
2x+ y+ z=3 21113 = 32 als
la (1 1 1 0 la 1 1 1
— Za-2-1a 0 -1 =1 3| - -Za 0 1 1
Ja-3-1la 0 -1 a-3 15 ja—Za 0 0 a-2

*Si @=2 —= Sistema incompatible

*Si d=2 — Sistema compatible determinat. El resolem:

X+ y+ z= 1
y+ z=-3
(@a—2)z= 2




a—2
A _a32=4a_—3;
x:f}’_z__::igﬂ_afzzif—_zﬁ:a
Solucio: |3 4 3a1 2

-2 -2

c)-x+2y—- z=11] [-1 2
2x—4y+2z=3 1 | 2
X+ y+ z=2 1 1

1a 1 1 1
— 2a-2-1la 0 =6 0
Ja+la 3 0

-1 1 3a 1 1 1
2 3] = Za 2 4 2
1 2 la -1 2 4
2 la 1 1
1| - 2a+2-3a 0 0
3 3a 0 3

La segona equacio €s impossible: Ox + 0y + 0z = 5.

El sistema €s incompaiible.

Interpretacié geométrica:

anstiz =2 -"tul g - lel
plans 1i 2: S =Ta= 3 *3 Sonparal-lels
, 2 _ —4 .
plans 2i 3 : I;#T son secants
. -1 2 .
plans 1i3: T;tI son secants




d2x-3y+z=0] 2 =3 1|0 la 2 3 1
3x— ¥ =10 3 -1 00— 2a 3 -1 0
dx+ y—z=0| V4 1 —1l0 30+ 1a 6 -2 0

la 2 3 1|1 a
- 2 3 1 0| 0] 273+ 2=0
3a-2-2a 0o 0 olo Sx—y =0
y=3x
Z=-2X+3y=-2X+9x=7x
X=h

Soluctons: (A, 3\, TA)

Sistema compatible indeterminat

Interpretacié geometrica: sén 3 plans secants en una recta comuna.

2 -3
plans 1i 2: 3 * = son secants
, 3,1 .
plans 2i 3 : 2 * ER son secants
, 2_ -3 .
plans 1i3: Z * T son secants

0
0
Y



EXERCICI 19 Resol i interpreta geométricament

2-1.} X+ }.-_ =1 ']_ 1 =1 1 la 1
3x+2y+ z=1 3 2 1 1] = 2a—5-1a 0
Sx + f,,}|+ 3z=1 5 3 3 1 3a—5-1a 0

la 11 -1 1 _ B
—» 2a 0 =1 4 9 x+1}-—zz_l
S 0O 0 0 |o —y+4z=-2
y=4z+2
x=1—Il.-+z=1—'{.—1z+2'}+z:_1_5z
z=h

Solucions: (=1 —3h, 2+ 4k, A

Sistema compatible indeterminat

Interpretacié geometrica: sén 3 plans secants en una recta comuna.

1
plans 1i 2: 3 son secants

2
plans 21i 3 : 3 sén secants

1 1
plans 1i3: 3 * 3 sén secants




bx— 6y + 2z=-16 6 6 2 |-16 2a:2

b) 3x+4y— z= 3 [3 4 -1 |3 ) 3a [1 -1 2
X— y+2z= —O 1 -1 2 | -6 la

= 1 1 2 | -6 1a 1 -1 2
— Za_3-1a 0 0 =5 10| = 2a:(-5) 0 0 1
3a—-3-1a 0O 7 =7 |21 3a-7 0 1 -1

X—y+2z=-0
— r=_2
y— z= 3

y=3+z=3-2=1
xX=-O0+y-2z=-0+1+4=-1

Solucio: (-1, 1,-2)
Sistema compatible determinat

Interpretacié geométrica: sén 3 plans secants en un punt de coordenades (-1,1,-2)




